" 6 1){2( 2mx — (m+2)y =3m

m—1)x — my = 3(m— 1)
‘Q(r?;ﬁ 1) _(TTZQ) ‘zzm(—m)—Q(m—l) (—(m+2) =

—2m*+2m?’+4m—-2m—4=2m—4=2(m—2)

(a) Sim # 2, alors le systéme admet une solution unique :

3m —(m+2)

. ‘3(m—1) —m ‘ :3m(—m)—3(m—1)(—(m+2))
‘ 2m —(m+2)‘ 2m (—m) —2(m —1) (—(m +2))
2(m—1) —m

_ 3m*+3m’+6m—-3m—-6_3m—-6_3(m—2) 3

T 2m242m24+4m—2m—4 2m—4 2(m—-2) 2
2m 3m

_ ‘Q(m—l) 3(m—1)‘ _2m-3(m—1)—-2(m—1)-3m

v ‘ >m —(m+2)‘ T 2m(—m) —2(m—1) (—~(m+2))

2(m—1) —-m
_ 6m*—6m—6m*+3m 0 0
S 2m22m2dm—2m—4 2m—4
5={(3:0)}

(b) Si m = 2, alors le systéme s’écrit :
4dr —4y =6
20 -2y =3

0=0
20 — 2y =3

La premiére équation est vérifiée quelle que soit la valeur de la va-
riable  : par conséquent, la variable x est libre.

— N

2a—3
2

En posant z = « (ot @ € R), la seconde équation implique y =

En résumé, S = {(a; 20‘2_3) fa € R}.

r+m(m—1)y=2m?
2) {:c— (m?>—=1)y =m (1 —m)

‘1 m(m—1) ‘:_(m2_1)—m(m—1):

1 —(m?-1)
—(m—-=1)(m+1)—m(m—-1)=—(m—1) ((m+1)+m) =
—(m—-1)2m+1)
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(a) Sim #1 et m# —1, alors le systéme admet une solution unique :

2m? m(m —1)
. m(1—m) —(m?—1) :—2m2(m2—1)—m(1—m)m(m—1)
‘1 m(m—l)‘ —(m?=1)—m(m—1)
1 —(m?-1)
_=2mP (m—1)(m+1)+m*(m—1)>
N —(m=1)(m+1)—m((m-—1) N
_m2(m—1)(—2(m+1)+(m—1)):m2(m—1)(—m—3)_
—(m—1)((m+1) +m) —(m—-1)(2m+1)
_ m?(m+3)
o 2m+1
‘1 2m? ‘
. I m(1—m) _ m (1 —m) — 2m?
‘1 m(m—l)‘ —(m?=1)—m(m—1)
1 —(m?-1)
m—m?—2m? m — 3m?

D mt D —mm—1  —m-1)(mrDrm)
m (1 —3m) . m@Bm-—-1)

T m-1)C2m+1) (m-1)2m+1)
g — {(mz (m+3) . m(3m—1) )}
- 2m+1 7 (m—1) (2m+1)
(b) Si m =1, alors le systéme s’écrit :
T =2
z=0

Ces deux équations étant manifestement contradictoires, on en conclut
que ce systéme est impossible : S = &.

(¢) Sim = —1, alors le systéme devient :
r + %y =
r + %y = -
En soustrayant ces équations, on obtient I'absurdité 0 = %, si bien
que S = J.

ENTSERNIE
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(m+1)z+(m—-1)y=m
3){ ma:+(m+1)ggj:m—1

‘m+1 m— 1

m m+1‘:(m—i-l)Q—m(m—l):m2+2m+1—m2+m=3m+1

(a) Sim # —3, alors le systéme admet une solution unique :

m m-—1
m—1 m+1 m(m+1)—(m—1)?2

r = = —
m+1 m—1 (m+1)2—m(m-—1)
m m—+1
- mP+m-m’+2m—-1_ 3m—1
Com2+2m+1—m2+m 3m+1
m—+1 m
m  m-—1 (m+1)(m—1) —m?
y = = =

m+1 m—1| m+1)2—m(m-1)
m m+1

m? —1—m? B —1
m2+2m+1—m2+4m 3m-+1

S = {@Z: ) 377_111)}

La contradiction de la premiére équation montre que le systéme est
impossible : S = &.

(m+1)2?z+ (m?*—1)y=m+1
4 {(m—1)2x+ (m? — 1)y = (m — 1)?

=m+1)2?m*-1)—(m—-1*(m?-1) =

(m+13(m—1)—(m—13(m+1)
(m+1)(m—1) ((m+1)* = (m—1)?
(m+1)(m—1) ((m+1)—(m—1)

(.

2

4dm(m+1)(m—1)
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(a) Sim # +1 et m # 0, alors le systéme admet une solution unique :
m+1 m?-1
(m—12 m?>=1]  (m+1)(m?*=1)—(m—1)*(m?—1)
(m+1)2% m>—1] 4m(m+1)(m—1)
(m—1)2 m? -1

Tr =

(m —1)(m+1 (m—1)?)

N m (m+1) (m —1)

_ (m+1)(m—1)(m+1—m2+2m—1)

B 4m(m+1)(m—1)

_ (m+1) (m—1) (—m?* +3m)
dm(m+1)(m—1)

_ (m+1)(m—1)m(—m+ 3) 1
4dm(m+1)(m—1) 4

(3—m)

‘(m+1)2 m+1
(m—=172 (m—=17%  (m+1)2*m-12%—=(m-1)>*m+1)

' ‘(m+1>2 m2—1‘ - 4m(m+1) (m—1)

(m—1)2 m?>—1

_ (m+1)(m=1)%((m+1) —1) _ (m+1)(m—1)%m
4m(m+1)(m—1) 4m(m+1)(m—1)

(b) Si m = —1, alors le systéme s’écrit :
0=0
4x =4
La seconde équation implique aussitot z = 1.

Attendu qu’il n’y a aucune condition sur y, c¢’est une variable libre :
y=a (ou a € R).

S={(1;a):aeR}
(c) Sim =0, alors le systéme s’écrit :
r—y=1
r—y=1

Si lon pose z = « (o0t @ € R), alors y = o — 1.
S={(a;a—1):a R}

Algébre :
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(d) Si m = —1, alors le systéme s’écrit :

4 =2
0=0

La premiére équation implique immédiatement x = %
Attendu qu’il n’y a aucune condition sur y, c¢’est une variable libre :
y =« (ou «a € R).
S = {(%;a) :aER}
5) (m—3)z + my =95
mx + (m—4)y =2

m—3 m
m m— 4

‘:(m—S)(m—4)—m2:—7m+12

(a) Sim 1—72, alors le systeme admet une solution unique :

5 m
B ‘2 m—4 _ 5(m—4)-2m  3m—20
R P S— S m=3)(m—4)—-m2 12—Tm
‘ m m—4‘
m—3 5
_ ‘ m 2‘ _ 2(m—=3)-5m _ 3m+6
YSTm=3 m C(m—=3)(m—4)—m2  Tm—12
‘ m m—4‘

g — {(3m720 . 3m+6 )}

12—7Tm ’ Tm—12

(b) Sim = %2 alors le systéme s’écrit :

—2x4+ 2y=5 4
—1—76y:2 3

T
9 12, _
0=26
La seconde équation montre I'impossibilité de ce systéme, d’ou S = &.

(m—1)z+ (m—2)y=—-5m—10
) {(m+5)x+ (Bm+9)y =10

‘m—l m — 2

M5 3m+9‘:(m—l)(3m+9)—(m—|—5)(m—2):

3M>+9m—-3m—-9-—-m?+2m—-5m+10=2m?+3m+1
Résolvons I'équation 2m?2 +3m+1=0:

A=32-4.2-1=1 my = =5t = —1 et my = 2 = —

N[ —
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(a) Sim # —1 et m # —1, alors le systéme admet une solution unique :

‘—5m—10 m— 2

B 10 3m+9|  (=5m—10) (3m+9) — 10 (m — 2)
T T T m—Z‘ T m—1)(Bm+9) — (m+5)(m—2)
m+5 3m+9

_ —15m? —45m —30m — 90 — 10m + 20
C3m24+9m—3m—9—m2+2m—5m+ 10
_ —15m?—85m—70  —5(3m? +17m + 14)
o 2m243m4+1 2m2+3m+1
Résolvons 3m? +17Tm+14 =0 :
A=172-4-3-14=121 =112

—17-11 14 STl g

mp = o3 =3 et mp=—pa— =

Donc 3m?+17m+ 14 =3(m+ L) (m+1) = 3m + 14) (m + 1).

- 14 ) _ - 14
On conclut que z = 5(3m+14) (m + ): 5(3m+ )
(m+1)2m+1) Sm 1

m—1 —5m—10‘

_|m+5 10 _10(m—1) — (m+5) (=5m — 10)
YT m—2]  m—1Bm+9) — (m+5)(m—2)
m+5 3m+9
_ 10m — 10+ 5m? +10m + 25m + 50
C3m2+9m—3m—9—m?+2m—5m+ 10
_bm?P+45m+40  5(m*4+9m+8)  5(m+1)(m+38)
Co2m243m+1 2mZ4+3m+1 (m+1)(2m+1)
_ 5(m+8)
 2m+1
g — {<75(3m+14) ) 5(m+8)>}
2m+1 ) 2m+1
(b) Si m = —1, alors le systéme s’écrit, :
—2r —3y= -5 2
dr +6y = 10 1

—2r — 3y = -5
0= 0

Puisque la seconde équation est toujours vérifiée, I’'une des variables
doit étre libre.
En posant x = « (ou o € R), la premiére équation donne y = 5_32a.

S={(a;1(5-2a)):aeR}
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—%, alors le systéme s’écrit :

Sy=-% 3
Py= 10 1
by = 15
2 2
0=-%

2

La contradiction de la seconde équation signifie que S = &.
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