3r+2y+ z=23
7.7 1) dr + 2y + 4z =46
10z +5y +42 =75

3 21 3 2 113 2
5 2 4|=|5 2 4|5 2 =
10 5 4 10 5 410 5

3-2-442-4-104+1-5-5-10-2-1-5-4-3—-4-5-2=
244+80+25—-20—-60—-40=9#0
Le systéme admet donc une solution unique.

23 2 1 93 2 1]23 2
46 2 4 46 2 4|46 2
o mosal |35 a5
Ty o 1| =
5 2 4
10 5 4
23.2.442.4.75+1-46-5-75-2-1—5-4-23 —4-46-2
- 9
_ 184+4600+230— 150~ 460 - 368 _ 36
_ . ==
3 23 1 3 23 1|3 23
5 46 4 5 46 4|5 46
w074 |10 75 4f10 B
Y="T3 2 1] 9 -
5 2 4
10 5 4
3.46-4+23-4-10+1-5-75—10-46-1—75-4-3 — 4.5 -23
- 9
_ 55249204375 — 460 - 900 — 460 _ 27 _
_ - -2 -
3 2 23 3 92 233 2
5 2 46 5 2 46| 5 2
s | 05 5105
T3 2 1] 9 -
5 2 4
10 5 4
3.2.75+2:46-10+23-5-5-10-2-23—5-46-3—75-5-2
= 9
_ 450+920 4 575 — 460 ~ 690 750 _ 45 __
_ - - 2=

On a ainsi obtenu S = {(4;3;5)}.

Algébre : systémes d’équations Corrigé 7.7



r— y+z2=0

2) r+2y—z2=0
1
1
4

-1 1 1 -1 1]1 -1

2 —1|=|1 2 -1|1 2 =

5 —1| |4 5 —1]4 5
1-2-(=1)+(=1)-(=1)-44+1:1-5-4-2:1=5-(=1) - 1— (=1)-1-(=1) =

—24+44+5-84+5—-1=3#0
Le systéme admet donc une solution unique.

0 -1 1 0 -1 10 —1
0 2 -1 0 2 —1]l0 2
3 5 -1 |3 5 -1|3 5
YT o1 1T 3 -
1 2 -1
4 5 —1
0.2 (1) 4 (=1) - (=1):341:0-5-3-2:1=5-(=1)-0— (=1)-0- (~1)
- 3
_04340-6-0-0_-3_
_ . - =
10 1 10 11]10
10 -1 10 —-1]1 0
43 —1 43 —-1|4 3
=710 1 1] 3 -
1 2 -1
4 5 —1
10 (=1)40-(=1)-4+1-1-3=4-0-1=3-(=1)-1—(=1)-1-0
N 3
_0+04+3-043-0_6_,
_ - =2 =
1 -1 0 1 -1 0|1 -1
1 2 0 1 2 0|1 2
o4 s 3] |4 5 3|4 5
T o1 1 3 -
1 2 -1
4 5 —1
1234 (=1)-0-440-1-5-4-2-0-5-0-1—3-1-(=1)
N 3
_64040-0-0+3_9_,
_ . ===
On a ainsi obtenu S = {(—1;2;3)}.

Algébre : systémes d’équations Corrigé 7.7



3r — 2y 4+ 2 =2
3) T+ y—z=2
—x+2y+z2=1

3 -2 1 3 -2 1|3 =2
1 1 -1|=|1 1 -1|1 1 =
-1 2 1 ~1 2 1 |-1 2
3.1 14(=2)-(=1)-(=1)+1-1-2—(=1)-1-1=2-(=1)-3—1-1-(=2) =

3—24+2414+64+2=12#0
Le systéme admet donc une solution unique.

2 —2 1 2 —2 1 ]2 -2
2 1 -1 2 1 —-1|2 1
o2 1 o2 o112
T o 1 12 -
1 1 -1
-1 2 1
2:1-14(-2)-(-1)-1+1-2:2—-1-1-1-2-(=1)-2—-1-2-(=2)
o 12
_2+24+4—-14444 15 5
- 12 12 4
3 2 1 3 2 1113 2
1 2 -1 1 2 —1|1 2
11 1 11 1 |-11
Y=T73 9 1]~ 12 -
1 1 -1
-1 2 1
0 3.2:1+2-(=1)-(-1)+1-1-1—(-1)-2-1—1-(-1)-3-1-1-2
- 12
_6+2+1+2+3—2_12_1
o 12 12
3 -2 2 3 -2 2|3 -2
1 1 2 1 1 2] 1 1
-2 -1 2
T3 2 1] 12 -
1 1 -1
-1 2 1
3114 (=2)-2-(-1)+2-1-2—(=1)-1-2-2-2-3—-1-1-(-2)
N 12

_34+44+442-12+2 3

1
12 12 4
On a ainsi obtenu S = {(g i1 i)}

Algébre : systémes d’équations Corrigé 7.7



2y + z=—4

3 5 3 2
0 —05 =3 0 —0,5
2 1 02 1
5-0-1+3-(-0,5):0+2-3-2—-0:-0-2—2-(-0,5)-5—-1-3-3=
0+04+12-0+5-9=8#0
Le systéme admet donc une solution unique.

5x+3y+ 22= 1
—052=26

5

3

0

o w w»
N O W
I

13 2 1 3 2 |1 3
26 0 —0.5 26 0 —05|26 0
42 1 42 1 | -4 2
T8 2 | 8 -
30 —05
02 1
10143+ (=0,5) - (—4)+2:26-2— (—4)-0:2—2-(=0,5)-1—1-2,6-3
N 8
_046+104-04+1-78 _96 _ 6
8 8 775
5 1 2 5 1 2 |5 1
3 26 —05 3 26 —05|3 26
0 -4 1 0 -4 1 |0 —4
S5 3 2 | g =
30 —0,5
02 1
5:26-14+1-(=0,5)-0+2-3-(—4)—0:2,6-2— (—4) - (—0,5) -5 —1-3-1
N 8
1340-24-0-10-3 _-24
8 8
53 1 53 1|5 3
30 26 30 26/3 0
0 2 —4 02 —4|0 2
T5 3 2 | 8 -
30 —05
02 1
5.0 (—4)+3-26-041:3:2-0-0-1-2-26-5—(—4)-3-3
N 8
_0+40+6-0-26+36 16

8 8
On a ainsi obtenu S = {(g ;=35 2)}

Algébre : systémes d’équations Corrigé 7.7



1,77 — 0,6y = —4,08

5) { 2,8% + 0,62z = —6,72
28y — 1,72 = 19,04
1,7 —0,6 0 1,7 =06 0 |17 —06
28 0 06 [=[28 0 06 |28 0 =
0 28 -—17 0 28 —-1,7|0 28

1,7-0-(=1,7) + (—0,6)- 0,6 -0+0-28-28—0-0-0—28-0,6-1,7—
(=1,7)- 2,8+ (=0,6) =

0+0+0—-0—2,856—2,856 =—5,712# 0
Le systéme admet donc une solution unique.

408 —0,6 0 408 —0,6 0 |-4,08 —0,6
672 0 06 672 0 06 |-672 0
1904 28 —17 1904 28 —1,7]1904 28

v 17 —06 0 - 5,712 -
28 0 06
0 28 —17

_0-685440- 0468544+ 68544 68544

N —5,712 - 5712 7
17 —4,08 0 17 —408 0 |17 —4,08
28 —6,72 06 28 —6,72 06 |28 —6,72

o 1904 —17| |0 1904 —1,7| 0 1904

ST 206 0 | 5,712 -
28 0 06
0 28 —17

_ 19420840400~ 19,4208 — 19,4208 _ ~19.4208 _

N —5,712 - —5712 7
17 —06 —4,08 17 —0,6 —4,08|1,7 —06
28 0 —6,72 28 0 —672]28 0

Cloo28 1904 |0 28 1904|0 28
TT7 06 0 | 5,712 -
28 0 06
0 28 —17
_ 0+ 0—31,9872—0+ 3108724319872 _ 319872
N —5,712 - =5712

On a ainsi obtenu S = {(—1,2;3,4;—5,6)}.

Algébre :

systémes d’équations Corrigé 7.7



r+ y—z= 4
2+ y+z2z= 6
6r + 4y =20
11 — 11 —-1]1 1
2 1 1 =21 11|21 =
6 4 0 6 4 0 |6 4

1-1-0+1-1-6+(-1)-2:4—6-1-(=1)—4-1-1-0-2-1=
0+6—-8+6—-4—0=0

Puisque le déterminant est nul, ce systéme ne peut pas étre résolu a I’aide
de la méthode de Cramer. Il faut donc recourir a la méthode du pivot de
Gauss.

xr+ y—z= 4 2| —6
22+ y+2z= 6| -1
6r +4y = 20 1

r+ y— z= 4
y—3z= 2| 1
—2y+62z=—4 -2

r+y— z=4| 1
y—3z=2] —1

0=0

r +2z=2
y—3z=2
0=0

La derniére équation 0 = 0 est vérifiée pour n’importe quelle valeur de la
variable z. On dit que la variable z est libre.

En posant z = « (o2t a € R), on obtient :

r=2-2«
y=3a+2
Z =0«

S={2-2a;3a+2;a):a€R}

Algébre :
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