
12.1 Soient ~a =

(

a1

a2

)

, ~b =

(

b1

b2

)

, ~c =

(

c1

c2

)

trois vecteurs du plan et λ ∈ R.

1) ~a ·~b = a1 b1 + a2 b2 = b1 a1 + b2 a2 = ~b · ~a

2) ~a · (~b+ ~c) =

(

a1

a2

)

·

(

(

b1

b2

)

+

(

c1

c2

)

)

=

(

a1

a2

)

·

(

b1 + c1

b2 + c2

)

=

a1 (b1 + c1) + a2 (b2 + c2) = a1 b1 + a1 c1 + a2 b2 + a2 c2 =

(a1 b1 + a2 b2) + (a1 c1 + a2 c2) = ~a ·~b+ ~a · ~c

3) (λ~a) ·~b =

(

λ

(

a1

a2

)

)

·

(

b1

b2

)

=

(

λ a1

λ a2

)

·

(

b1

b2

)

= λ a1 b1 + λ a2 b2 =

λ (a1 b1 + a2 b2) = λ (~a ·~b)

4) ~a · ~a = a1 a1 + a2 a2 = a
2

1
+ a

2

2
=
(

√

a2
1
+ a2

2

)2

= ‖~a‖2

Soient ~a =





a1

a2

a3



, ~b =





b1

b2

b3



, ~c =





c1

c2

c3



 trois vecteurs de l’espace et λ ∈ R.

1) ~a ·~b = a1 b1 + a2 b2 + a3 b3 = b1 a1 + b2 a2 + b3 a3 = ~b · ~a

2) ~a · (~b+ ~c) =





a1

a2

a3



 ·









b1

b2

b3



+





c1

c2

c3







 =





a1

a2

a3



 ·





b1 + c1

b2 + c2

b3 + c3



 =

a1 (b1 + c1) + a2 (b2 + c2) + a3 (b3 + c3) = a1 b1 + a1 c1 + a2 b2 + a2 c2 + a3 b3 + a3 c3

= (a1 b1 + a2 b2 + a3 b3) + (a1 c1 + a2 c2 + a3 c3) = ~a ·~b+ ~a · ~c

3) (λ~a) ·~b =



λ





a1

a2

a3







 ·





b1

b2

b3



 =





λ a1

λ a2

λ a3



 ·





b1

b2

b3



 = λ a1 b1 + λ a2 b2+λ a3 b3

= λ (a1 b1 + a2 b2 + a3 b3) = λ (~a ·~b)

4) ~a · ~a = a1 a1 + a2 a2 + a3 a3 = a
2

1
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=
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= ‖~a‖2

Géométrie : produit scalaire Corrigé 12.1


