17.4 1)

La formule a? = b* + ¢* — 2bc cos(a) implique
_a?=b*—c* _ 5%2-6°>-7> _ —60 _ 5
cos(a) = =yt = s = a1 < 7

o = arccos(2) A 44, 42°

L’identité v* = a® + ¢* — 2ac cos(B) donne

cos(f) = Pt = S5 = S = B

B = arccos(32) ~ 57,12’

v = 180" — (o + ) == 180" — (44,42 1 57,12°) = 78, 46°

A=1Labsin(y)~3-5-6-sin(78,46") = 14,70

_a _ _b
La formule @ = ) fournit
Sll’l(ﬁ) b 512(04) 7 sméS )

On en déduit : )
B, = arcsin (7‘Sin<35 >) ~ 53,42° By = 180" — By &~ 180" — 53,42° = 126, 58"

5

m =180"— (a+ 1) = Yo = 180" — (a+ ) =
180" — (35" +53,42°) = 91, 58" 180" — (35" + 126, 58" = 18, 42°
_ asin(y1) .~ 5sin(91,68 ) __ _ asin(y2) . 5sin(18,42) _
= sin(a) ™ sin(35°) 8,71 €= sin(a) sin(35°) 2,75
Ai = 1absin(y) = Ay = T absin(y) =
1-5.7-sin(91,58) = 17,49 2-5-7-sin(18,42°) = 5,53

Légalité ¢ = a® + b* — 2ab cos(vy) délivre
c=+/a?2+b*—2ab cos(y) = /42 + 92 —2-4-9cos(54") ~ 7,39

De b* = a* + ¢ — 2ac cos(f) on tire que
b2—a2—c? . 92-42-7392 _
cos(ff) = =5 = 730 — —0,174462
f ~ arccos(0,174462) = 100, 05°
v =180" — (a + ) ~ 180° — (54° + 100, 05°) = 25, 95°

A= %ab sin(vy) = %‘4~9-sin(54°) ~ 14, 56

v = 180" — (o + B) = 180" — (40° + 80°) = 60°
La formule $ = bm( 3 conduit a
= e ) 50
De méme, la formule m = Sm(v donne
_ csin(8) _ 8sin(80) 9,10

T osin(y) T sin(60)
A=1bcsin(a)~ 39,10 8-sin(407) = 23,39
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5) L¢galite A = 1 ab sin(y) délivre
2

sin) = 24 = 22 =4
Y= arcsin(%) ~ 53, 13" Yo = 180" — vy, =~ 180° — 53,13" = 126,87
¢ =+/a®+ b2 —2ab cos(yy) ~ ca = /a2 +b>—2ab cos(yy) ~
VO +52 =26 5c0(53,13) VG +52 =26 5cos(126,87)
= 5,00 =9,85
cos(n) = et m SRR | coslen) = Tt e S
= 0,28 = 0,873198
oy =~ arccos(0,28) = 73, 74° ay = arccos(0,873198) = 29, 17°
fr=180"— (1 +m) = Ba = 180" — (a2 + 72) =
180" — (53,13° + 73,74°) = 180" — (29,17° + 126, 87°) =
53,13° 23,96°

6) L’identité A = 1 be sin() implique
_ 2A _ 2-10 ~
€= bsin(a) T Zsin(r0) 5,32
a=/b2+c%—2bccos(a) m /42 + 5,322 —2.4-5,32 - cos(70°) = 5,45
cos(B) = o=t & BDAE082 () 724670

B = arccos(0, 724670) = 43, 56°
v = 180" — (a + ) ~ 180" — (70" + 43,56°) = 66, 44°

7) v =180" — (a + ) = 180° — (42° + 63°) = 75°

o b __asin(B)
sin(za) " sin(B) donne b = sin(a) °

En substituant cette expression de b dans la formule A = £ a b sin(y), on
obtient :

A= 1 a’ sin(B) SlIl("}/) _ a? sin(B) sin(y)

T2 sin(a) 2 sin(a)

On en déduit : a2 = 245 ot Jugsi
sin(B) sin(7)

. 2 Asin(a) 2.15-sin(42°)
a= \/ sin(8) sin(v) — \/ sin(63")-sin(75") 4,83

__asin(B8) . 4,83sin(63")
T sin(e) 77 sin42)) 6,43

L'égalité

asin(y) 4,83-sin(75 ) — 6.97

€= Sl T T sn@2)

8) En remplagant les données numeériques dans la formule A = %ab sin(y),
on obtient :

6=1absin(60") = ab¥3

1

2 2
22 _ 24 _ _ 8V3

V3a V3a 3a a

En substituant cette expression de b et les données numériques dans la

formule ¢? = a® + b*> — 2ab cos(v), il suit que :

)
=~
B

Il en résulte b =6 -
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B

8V3 .1
a a 2
16:a2+%—8\/§
aQ—(16+8\/§)+%=

a' — (16 +8+v/3) a4+ 192 =0

42:a2+<8\/5)2—2a.8

Résolvons cette équation bicarrée :
A=(16+8v3)2—4-1-192 =256/3 — 320 = 8- (43 —5)

VA= /8 (4v3-5) =813 5
@} = EVISVIVED 44 \/3-4/AVE 5 = 22 (24 V3~ VAVE - 5)

Vu que a; > 0, onaa1:2\/2+\/§—\/4\/§—5%3,06
af = VIS g4 /B4 V/1VE =5 = 2 (24 VB + VAV - 5)

quuea2>0,onaa2:2\/2—|-\/§+\/4\/§—5%4,53

La formule de substitution b = 2 implique (ab)® = (8+/3)2 = 192 =
a? a3 = (a1 az)? au vu de la formule de Viete.

En d’autres termes, les deux solutions possibles reviennent a échanger les
cOtés a et b du triangle recherché, si bien qu’il n’y a qu'un seul triangle

qui satisfait aux conditions de 1’énoncé.

On choisira arbitrairement a =a; ~ 3,06 et b=ay~4,53.

_a?-v2—c? _ 3,062—4,532—42
cos(a) = == ~ —3assa = 0,748734

a ~ arccos(0, 748734) = 41,52°
B=180"— (o +) ~ 180" — (41,52° + 60°) = 78, 48"
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