5.38 1) 22 +2y2—17=0
2 92 g2 2
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2 2
Les tangentes de pente m a ’ellipse d’équation 1_7+T = 1 sont données
2

par la formule y = max £ /17m? + 1.

Par ailleurs, ces tangentes doivent passer par le point P(—1;5) :

5=m-(-1)£,/1Tm?+ &
54m=d/1Tm2+ 1

(54+m)?=1Tm?+ I
32m? —20m —33 =0
A = (—20)> —4-32-(—33) = 4624 = 682

—(—20)+68
(a) m = (2.3);r =%

L’équation de la tangente s’écrit ainsi : y = % x4+ h.

Vu qu’elle passe par le point P(—1;5), on doit avoir 5 = & - (—1)+h,

L.
d’oﬁsuith:5+%:%.
L’équation de la tangente est par conséquent :

y:1—81x+% <<~ 1llz—8y+51=0

_ —(=200-68 __ 3
(b) m=—75%—=—1
L’équation de la tangente est de la forme y = —% x+h.
Attendu qu’elle passe par le point P(—1;5), on obtient 5 = —% .

(=1) + h, de sorte que h =5 — 3 = 1T

Il en résulte que la tangente admet pour équation :
y=-3z+1 < 3z+4y—17=0

A

Y
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2) Y’ +42—6y=0
y?—6y=—4x
(y—3)*—9=—4zx
(y—3)2=—-42+9=4(-z+9)

Dans le repére R* défini par les relations

x*:—x+% x:—:p*+%
yr=y—3 y=y"+3
I’équation de la parabole s’écrit y*2 = 4 2*

Dans le repére R*, les coordonnées du point P(—% ; —1) deviennent :

ah = —ap+ @ = —(—3)4 215
f P73 ( 2) 4 4 d’ott P*(%;—él)
yp =yp—3 =-1-3 = —4

L’équation de la tangente de pente m & la parabole d’équation y*? = 4 z*
s'obtient grace a la formule y* = ma* + &~ = ma* + ﬁ =max* + % .
Vu que la tangente doit passer par le point P*(% ;—4), on trouve :
—4=m- % + %

2
0=Sm444 L — Bmilomd

dm
A=16%2—4-15-4 =16 = 42
(a) m =S5 = —3
L’équation de la tangente s’écrit y* = —% x4+ h.

Vu qu’elle doit passer par le point P*(% ; —4), on doit avoir :

2 15 g 2 15 5
—4=—-2-7P+h,sibienque h=-4+%-2=-3.

) . . _ 2 5
L’¢quation de la tangente est par conséquent y* = —£ 2" — 2.
_ 164 _ 2
(b) m = =5 = -3
L’équation de la tangente est de la forme y* = —% ¥+ h.

Etant d(Q)nné qu’elle doit passer par le point P* % ;—4), il suit que

— :—3-%+h,desortequeh:—4+§-%:—%.

*

Dés lors, I’équation de la tangente est y* = —% x* —

wino
N[O

Il reste a exprimer les équations de ces tangentes dans le repére R :

(@) y=—-32"-3 <= y-3=-3(-z+]) -3 <= y=3z-3
— 2x—-5y—2=0
b) y=—22"-3 <= y-3=-2(—2+9) -3 = y=3z

— 22x—-3y=0
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3) %+ 22— 3y +19 =0
(r+1)2—-1-3¢y*+19=0
(r+1)>—-3y*=—18

3y (x+1)? ¥ (x+1)? ¢ (1P

= - = — =1
18 18 3 18 6 18
Dans le repére R* défini par les relations
=y r=y"—1
{ y =z+1 { y ="
$*2 y*Q
I’équation de I’hyperbole s’écrit 5 13- 1.
Les coordonnées du point P(—1;2) deviennent dans le repére R* :
1‘31; = Yp =2 et a_ i *(0 .
{yf) e tl= 141=0 c’est-a-dire P*(2;0)

*2

Y

T = 1 sont

Les équations des tangentes de pente m a I'hyperbole 9”6%2 —

données par la formule y* = maz* + /6 m? — 18.

Comme ces tangentes doivent passer par le point P*(2;0), il en résulte
que :
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0=m-2+6m?>—18

—2m = £/6m? — 18

(—2m)* =6m? — 18

0=2m?—-18=2(m*—-9)=2(m+3) (m — 3)

(a) Sim = —3, I'équation de la tangente est de la forme y* = —32*+ h.

Pour qu’elle passe par le point P*(2;0), il faut que 0 = —3 -2 + h,
c’est-a-dire h = 6.

L’équation de la tangente s’écrit par conséquent y* = —3x* + 6.

(b) Si m = 3, la tangente a une équation de la forme y* = 32* + h.

Comme elle doit passer par le point P*(2;0), il apparait que 0 =
3-2+ h, d’ou suit que h = —6.

La tangente posséde ainsi ’équation y* =3 2* — 6.
Il reste a restranscrire les équations de ces tangentes dans le repére R :
(a) y*=—-32"46 < v+1=-3y+6 < +3y—5=0

(b) y*=32"—6 <= 2+1=3y—6 <= z—-3y+7=0
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