11.14

1) En posant a = cos(z), il s’agit de résoudre :

4a°—-4a—-3=0

A=(—4)2—4-4.(-3) =64 =8

_ —(=9-8 _ 1 _ —(=H+8 _ 3
e W 2 = —351  — 3

Il y a ainsi deux équations a résoudre :

2

ry = =

(a) cos(z) = —3 implique ! )
Ty = —5

+ 2kmou kEZ
+ 2kmou kEZ

(b) cos(z) = 3 est impossible, car —1 < cos(z) < 1 pour tout = € R.

En conclusion, les solutions de 1’équation 4 cos?(z) — 4 cos(z) — 3 = 0 sont

3

To = =28 + 2kmr ou keZ

{xl = 27 L 9kroun keZ
3

2) En posant b = sin(x), on se ramene a résoudre :

202 —3b+1=0
A=(-32-4.2.1=1=12

by = 7(72?32)“ =1 by = e

22 2

Il s’agit des lors de résoudre deux équations :

(a) sin(x) = 1 donne {

x] = 5+ 2kmou kelZ
vy =7—5 + 2km ot keZ

Puisque 7 = x5, on a en définitive une unique famille de solutions

r=45+2krounkeZ.

(b) sin(z) = 3 implique { 2=

SE ]

T3 = T —

+ 2km ou keZ
+ 2kmou ke€Z =

5% 4 2kw ot kE€Z

En résumé, les solutions de 1’équation 2 sin?(z) — 3 sin(z) + 1 = 0 sont

vy = 5 + 2kmou ke
x2:%+2k7roi1k:€Z
x3 = 2 + 2kr ol kEZ

3) La formule cos?(z) + sin?(z) = 1 donne sin?(x) = 1 — cos?(x) que l'on

remplace dans I’équation a résoudre :

3 (1 — cos2(x)) +cos?(z) —2=1—2 cos?(z) =12 — (\/§ cos(x))2 =

(1 -2 cos(x)) (1 +/2 cos(:c)) =0

On en tire que COS(x):%:% ou cos(x):—%:—\/?ﬁ-
" T 4+ 2kmrou keZ
(a) Si Cos(x)zgaalors 1 . i ) .
Ty = =% + 2km ou kE€Z
3r )
3 = 2 +2kmoukeZ
b) S =~ al : |
(b) Si cos(x) 2 » QOIS {$4:—%+2kw oun keZ
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En conclusion, les solutions de I'équation 3 sin®(z) + cos?(z) — 2 = 0 sont

T = T+ 2kmou kelZ
vy = —§ +2kmoukeZ
37

Ty = + 2kmou keZ
+ 2km ou keZ

w
">|=\ u>|

Ty =

4) Sil'on pose t = tan(x), alors il convient de résoudre :
0=t —4243=(2 -1 (2 =3)=(t—1)(t+1) (t—3)(+V3)
(a) Sit=tan(z) =1, alorsz; =F +kmou k€ Z.
(b) Sit=tan(x) = —1,alors zp = -5 +kmouk € Z.
(c) Sit=tan(z) =3 alorszy3 =% +krouk€Z.
(d) Sit=tan(z) =—+3,alorszy =% +kmoukeZ.

Par conséquent, les solutions de I'équation tan?(z) —4 tan?(z)+3 = 0 sont

vy, = 5 +kmoukeZ
Ty = 5 + krmoukeZ
r3 = 3 t+kmroukeZ
vy = -3 + kmou keZ
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