6.7 1) L’équation caractéristique est :

—1-=A 4 Ci—=Ci+C (3 - 4
0=det(A—\I) = 5 L 5\ 1_)\>
1 4 Ly = Lp — Ly 1 4
:<3—A>[1 Ak <3—A>\0 _3_A\=<3—A><—3—A>

Les solutions de 1’équation caractéristique sont les valeurs propres :
A=3 et A= -3.

2) (a) Déterminons l'espace propre I3 associé a la valeur propre \ = 3 :
L1 — 71/4L1
—-1-3 4 10 . -4 4 10 L2 —>:1/>2L2 1 —-11]0
2 1—-310 2 =210 1 =10
Ly =Ly —In 1 —-110 r=oa 1 N R
- 0 0 lo — y= o =« 1 ou o €
Es; = {a(i) o€ R}

(b) Déterminons 'espace propre E_3 associé a la valeur propre A = —3 :

L1—>1/2L1
—1—-(-3) 4 0 . 2 410 L21_1é2L2 1 210
2 1—(=3)]0 2 410 1 210
Ly = La—Ly 1 210 r=—2« - —2 N cR
— 0 o0lo y = o @l | oua
-2
E_;gz{OZ(l)ZOzGR}
3)121—1412_30
1 1 2 1)\1 1) \0 -3

On peut, bien stir, aussi proposer comme changement de base :

)00

Changement de base & Diagonalisation 6.7 : corrigé



