7.6

100
95 97
100 100
3

95
Matrice de transition : A = <1g0
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Calcul des valeurs propres :
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On obtient deux valeurs propres :
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Calculons 'inverse de la matrice d

3
100)
97
100
Ly =»Li4+L: |1 — A\ 1— A

- 5 97T _

100 100
Co = Co—Cy 1 0
- =N 23
100 25

)\:let)\zg—g’.

L1 — 1/5 L1

—-310 Ly = Lo—1Ly 1
310 — 0

Ly — 1/3Ly

Lo — 3Ly —51,
—

3 3|0
2 5|0

) oua €R

3 —1
epassageP—<5 1).

3 —111 0\ Le—=38La-5L1 (3 —1| 1 0\ Li—8Li+Ly
(5 1‘0 1) — <0 8‘—5 3) —
24 0 3 3\ Lioyulibowsl, (1 0| & 4

(o 8‘—5 3) — <0 8‘_gg>

Vu que la matrice A est diagonalisable, on calcule A" facilement :
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Chalnes de Markov

7.6 : corrigé




Pour une prédiction a long terme, on effectue le passage a la limite :
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On a trouvé les proportions de chaque type de population :

lim A™ = lim
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population urbaine : 2 = 37,5%
5

population rurale : § = 62,5 %

Cette répartition est la méme quelle que soit la situation initiale, car les co-

lonnes de la matrice lim A" = (
n—+oo

) sont identiques.
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Chaines de Markov 7.6 : corrigé



