4.6 1) f n’est pas définie si 22 —9 = (z+3) (z—3) = 0. Donc D; = R—{-3;3}.

@ Jim, g = =
xr = —3 est une asymptote verticale de f.
(b) 1i 729 = 9 =00
a=37—9 0
x = 3 est une asymptote verticale de f.
() 9| 2>-9
010
9
y = 0 est une asymptote horizontale de f.
5(x) 9 9
) = =
22—-9 (x+3)(zx—3)
-3 3
O | + | + | +
r+3| — + +
r—3| — — +
o + — +
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2) f n’est pas définie si 2 — 32 —10= (z +2) (z — 5) = 0.
C’est pourquoi Dy =R — {—-2;5}.

22 —6x+5 21

(a) lim ————— = — =00
e—»—2722—-3x—10 0
xr = —2 est une asymptote verticale de f
26 5 0
(b) }:LI% ;T;——i_l() =5 indéterminé
. > —6x+5  (x—1)(x—5)  x—-1 4

— %~ = lm = lim ==
22522 —3x—10 a5 (x+2)(x—5) b +2 7
Le point (5;37) est un trou.
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(c) 2*—6x+ 5 | 22—3z—10
—r? +3x+10 | 1

— 3z + 15
y = 1 est une asymptote horizontale de f.
— 15 —3(x—5 -3
22—-3x—-10 (x+2)(x—5) x+2
-2

-3 — —
rT+2| — +
) + —
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3) f n’est pas définie si z = 0. D’ou Dy =R — {0} .

21 -1
(a) lim : =— =00
z—=0 I 0
x = 0 est une asymptote verticale de f.

(b) 22—-1|=x

—x x
-1
y = x est une asymptote oblique de f.
o(x) = o
0

1| = _

T | — +

o | + —
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4) Manifestement Dy = R — {—1;3}.
2 +2? 2

1' = — =
@) i s 0>
xr = —1 est une asymptote verticale de f.
2 2)?
(b) lim (z+2) :@:oo

z=3 (x 4+ 1) (z — 3) 0
x = 3 est une asymptote verticale de f.
2 (x+2)? 22% +81+8
(c) f(x) = -

(x+1)(x—3) 22—-2x—3
222 + Sz + 8| 22 —22 -3
222+ 4dx+ 6|2

Analyse :

122 + 14
y = 2 est une asymptote horizontale de f.
12 14 2(6 7
Sa) = 2rr1 2002 +7)
22—-2x—-3 (x+1)(x—3)
-5 -1 3
2 + + + +
6r+7| — + + +
x+1 — — + +
r—3 | — — - +
) — + — +
y
N
A
\
\
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5) Il est clair que Dy = R — {0}.

13-4 —4
(@) I —5— =5 =

x = 0 est une asymptote verticale de f.
(b) a3 —4 | a?

3

—x x
—4
y = x est une asymptote oblique de f.
4
o(x) = >
0
4| — _
2|+ | +
5 | — —
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6) f n'est pas définie si z° +1 = (z+ 1) (2> —z +1) =0, donc si z = —1.
r?—z+1 = 0 n’admet aucune solution, car A = (—1)>—4-1-1= -3 < 0.
Par conséquent Dy = R — {—1}.

2
-1 0
a) lim = — : indéterminé
! e .
x—>—1x3+]_ 0
.ot -1 , (x+1)(z—1) , r—1 2
lim = lim = lim —— = ——
eo—1234+1 a>-1(z+1)(22—2x+1) zo-122—2+1 3

Le point (—1;—2) est un trou.
(b) z2 -1 | 2*+1

010
22 — 1
y = 0 est une asymptote horizontale de f.
2’ =1 (a4 D(@-1)  xz-—1

o()

C34+1l (e D(@2—2+1) 22-2+1
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r—1 — +
2 —r+1| +

7) 2* > 0 implique 22 + 2 > 2 > 0, si bien que Dy = R.

(a) —a3 + 22 2 +2
x3 +2x —z+1
22 + 2
— 72 — 2
20 — 2
y = —x + 1 est une asymptote oblique de f.
20 —2
) = ——-=
(z) 2+ 2
1
20 —-2| — +
42| + | +
4} — +
AN A
N
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8) f n’est pas définie si (z — 1) =0, a savoir si z = 1. D'ou Dy = R — {1}.

. (z4+1)P? 8
@M o>
x =1 est une asymptote verticale de f.

(x4+1)7° 2°+32°+3x+1

(b) f(z) = (x—12  22-21+1
2 +322+ 3z +1 ] 22—-22x+1
—3 4+ 222 - x r+5
522+ 2z 41
— 5224+ 10x — 5
122 — 4

y = x + 5 est une asymptote oblique de f.
122 —4 43z —1)

5 pu— pum
(z) 2 —=2x+1 (xr —1)2
51
4 + + +
Jz—11] — + +
(z—-1%* + | + | +
o — + +
A \
\ %
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9) De 2? > 0 on tire que 2 +1 > 1 > 0, de sorte que Dy = R.
1

On constate que f(x) = —1+ §(z) ou §(x) = o

et que xlgilo 5(1‘) - mlggo 2241 a0 12

Il est dés lors évident que f admet y = —1 pour asymptote horizontale
et que 0(z) > 0 pour tout z € R.

A

10) f n’est pas définie si  —2 = 0, c’est-a-dire si x = 2. Ainsi Dy = R—{2}.

.z 2 2
(a) 9161_>Ir§§+1+m—§+1+oo—oo

x = 2 est une asymptote verticale de f.

1 2
(b) Manifestement f(z) = 3% +1+06(z) oud(z) = 5
l‘ p—
2
avec lim 6(x) = lim = lim — =0
T—00 Too L —2  T900 L

y = %x + 1 est une asymptote oblique de f.

92 _ _
rT—2| — +
o - +
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