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La série de terme général u; est équivalente a la série harmonique :
1
lim M = lim = lim ﬁ _ 1
k—+o0 l k=400 2k — 1 k—+oo 2 k 2
k
Par conséquent, la série alternée de terme général uy n’est pas absolument
convergente.
1 1 1 1 2k—1)—(2k+1)
(a) Uk 41— U = 5 - = - =
(k+1)—1 2k—1 2k+1 2k-1 2k+1)(2k—1)
= 2 <0
CE+1)(2k-1)
On a ainsi montré w1 < ug .
1

Le critére de Leibniz permet de conclure que la série alternée de terme
général u; est semi-convergente.

1
2) Posons up = —.

Vi

L’exercice 5.14 a établi la divergence de la série de terme général ﬁ

La série de terme général u; n’est donc pas absolument convergente.

(a) Les inégalités suivantes sont vérifiées :

k+1>k
Vk+1>v%
1 1

\/k;+1<\/E

On a ainsi obtenu wugy 1 < uy .

. 1
(b) kETOO e = lcll)I-Poo N 0

Grace au critére de Leibniz, on conclut que la série alternée de terme
général u; est semi-convergente.

3) Posons uy = =

. U SRPTIRRYRRS
La série de terme général e est convergente, comme 1’a établi 1'exer-
cice 5.13.
La série de terme général u, est ainsi absolument convergente.

L’exercice 6.11 montre que la série alternée est également convergente.
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4) Posons uy =

6k—5"
O tat li li li K 1#0
n constate que lim w = lim = lim — = — .
4 k—+o0 b k=40 6k —5  k—o+oo b6k 6

L’exercice 6.1 4) montre que la série de terme général uy, de méme que
la série alternée de terme général uy, divergent.

2k+1
5) Posons uy = k:(kiil)
La série de terme général u; est équivalente a la série harmonique :
2k+1
hmM:y 2k+1:hm%:2
k—+oc0 l k—>+oo k+1 k—>+oo k
k
Par conséquent, la série de terme général u; n’est pas absolument conver-
gente.
(a) 2(k+1)+1 2k+1
a) u — Up = _
T k) (k+ 1) +1) k(E+1)
B 2k+3 2k+1 (2k+3)k—(Q2k+1)(k+2)
S k+1D)(E+2) k(E+1) k(k+1)(k+2)
2K +3k -2k -4k -k—-2 —2k—2
B k(k+1)(k+2) S k(k+1)(k+2)
o =2(k+1) =2 <0
Ck(k+1)(k+2)  k(k+2)
En d’autres termes, ugi1 < g .
) ) 2k+1 . 2k+1 . 2k .2

Au vu du critére de Leibniz, la série alternée de terme général u, est
semi-convergente.

1
6) Posons uy = —.
) "5k
La série de terme général u; est équivalente a la série harmonique :
1
L 1 1
lim 2k — Jim - =2
k——+o0 l k—+o00 D
k
Il s’ensuit que la série de terme général u; n’est pas absolument conver-

gente.

(a) Les inégalités suivantes sont vérifiées :
E+1>k
5(k+1)>5k
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1 - 1
5(k+1) bk
On a ainsi établi w1 < ug .

On conclut que la série alternée de terme général uy est semi-convergente,
a ’aide du critére de Leibniz.
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