1.15 1) La fonction réciproque s’obtient en résolvant I’équation
flz)=22+3=y.
20=y—3
_y=3

Y3
On a ainsi trouvé "f(y) = —
Comme le domaine de définition de la fonction "f est R, la fonction f est
surjective si son ensemble d’arrivée est R.
Etant donné que la résolution de I'équation f(z) = y a conduit & une
solution unique, la fonction f est injective sur son ensemble de définition
D;=R.
En conclusion on a trouvé : f: R — R et 'f:R—R

r—2x+3 y—3

—_ —
y 2

2) Pour découvrir la fonction réciproque, résolvons I’équation
flz)=a2*+3=y
> =y—3
T1=+VY—3 ou xy=—yy—3
Il y a donc deux fonctions réciproques possibles :
fily) =Vy—3 ou "foly) =—Vy—3.
Comme les fonctions réciproques "f; et "fy admettent pour ensemble de dé-
finition [3; +o0l, la fonction f doit avoir pour ensemble d’arrivée [3; 4+o00|
pour étre surjective.
Vu que "fi(y) € Ry pour tout y € [3;+o0[ et que "fo(y) € R_ pour tout
y € [3;400], lensemble de départ de la fonction f peut étre ou bien R
ou bien R_.
En résumé, on a obtenu deux fonctions réciproques possibles, selon le
choix de I'ensemble de départ de la fonction f :
f:Ry — [35400[ et "fi: [3;4+00] — Ry

r — 2’ +3 y +—>\y—3
f:Ro— [3;400[ et "fy: [3;400] — R_
r — 2243 Y — =y —3
3) Trouvons la fonction réciproque grace a la résolution de 1’équation
_2x+1
flo)=——= =y

2c+1l=yx—1)=zxy—y
20 —azy=—y—1

r(2-y)=-y-1
_—y—1:y+1

2—y y—2
Puisque la fonction réciproque est définie sur R — {2}, la fonction f est
surjective si son ensemble d’arrivée est R — {2}.
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Attendu que ’équation f(x) = y admet une solution unique, la fonction f
est injective sur son ensemble de définition R — {1}.
On aobtenu f: R—{1} — R—{2} et 7"f: R—{2} — R—{1}

2z +1 y+1
y

T
r—1

y—2
4) La fonction réciproque résulte de la résolution de I’équation
z+1

r+l=yl@—-1)=zy—y

r—xy=—-y—1

z(l-y)=-y—-1
oy —1 y+1
1—y  y—1
Vu que le domaine de définition de la fonction réciproque est R — {1},
I'ensemble d’arrivée de la fonction f doit étre R — {1} pour assurer sa
surjectivité.

La résolution de 'équation f(x) = y n’ayant délivré qu’une unique solu-
tion, la fonction f est injective sur son ensemble de définition R — {1}.
Onaainsi f: R—{1} — R—{1} et "f: R—{1} — R—{1}
r+1 y+1
y =
x—1 y—1

X

On remarque au passage que "f = f.
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