3.21

1)

2)

Uy = 1
{unJrl V1+un7n>1
(a) Montrons par récurrence que la suite (uy,),en est croissante.

Initialisation : vy =vV1i=1<u=V1+V1=vVI+1=2
Hérédité : Supposons u, < u,y; pour un certain n € N.
Alors 14+ u, < 14uyyq, d’ott suit /1 + u, < /T + upy1, & savoir
Upi1 < Upgo-

(b) Montrons par récurrence que la suite (u,)nen est majorée par 2.
L’initialisation est triviale : u; = V1 =1 < 2.
Supposons u, < 2 pour un certain n € N.
Alors 1 4+ u, < 142 =23, d’ott 'on tire /T + u, < V3 < V4 =2.
On a ainsi prouvé I’hérédité : u, 1 < 2.

Attendu que la suite (u,)nen est croissante et majorée, elle converge.

La limite a de la suite (uy,)en doit vérifier I’équation
Vita=a

1+a=ad?

0=a’—a—1

A=(-12?-4-1-(-1)=5

a) = 7(721_);\/5 = 1+2‘/5 >1 et ay= 7(721_)17\/5 = 1*2‘/5 <1
Etant donné que la suite (u,)nen est croissante et que uy = /1 = 1, la
seule limite possible est a; = %
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