4.8

Equation cartésienne du plan BCD

9 3
BC=| 4 | etBD = | 11 | constituent des vecteurs directeurs du plan BCD.
-1 1

Le plan BCD admet ainsi pour équation paramétrique :
r=—-4+9\+ 3pu

(BCD):{ y=—4+4X+11p, \,peR
z= 4— A+ pu

Eliminons les parameétres :

r=—-4+9\A+ 3pu -1
y=—-4+4X+11p 1
2= 44— A+ pu -9 4
r+92=324+12pu )
y+4z=12+ 154 ((—4)

Sx—4y+292=112 cest-a-dire bxr —4y+292—112=0.

Calcul de la hauteur hj

5-2—4-4429-6— 112 56 56 8
ha — 0(A:BCD) — | i [ 1561 _ _
VH2 + (—4)2 + 292 V882  21v2 342
C8V2 42
3.2 3

Equation cartésienne du plan ACD

3 -3
Le plan ACD admet pour vecteurs directeurs AC=|-4]|etAD=| 3
-3 -1
L’équation cartésienne du plan ACD s’obtient a I'aide du déterminant
r—2 3 =3
O=|y—4 -4 3 |=42-849y—36+92—-54—-1224+724+92x—184+3y—12
z—6 =3 -1
=13x+ 12y —32—56
Calcul de la hauteur hg
13- (=4)4+12-(—4) —3-4— 56 — 168 168 /322
b — 5(3; ACD) — B0 12 (-9 | |- 168] _ 168322
V132 4122 + (—3)2 V322 322
~124/322
23
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Equation cartésienne du plan ABD

—6 3 -3
Les vecteurs AD = | -8 | = —2 4| et AD = 3 constituent des
—2 1 —1
vecteurs directeurs du plan ABD.
3 -3 —7 1
Un vecteur normal au plan ABDest (4| x| 3 | = 0 | ==-7 O
1 -1 21 -3

Ainsi I’équation cartésienne du plan ABD est de la forme x — 32+ d = 0.
Comme le point A(2;4;6) appartient a ce plan, on doit avoir 2—3-6+d = 0,
si bien que d = 16.

En résumé, le plan ABD a pour équation cartésienne x — 3z + 16 = 0.

Calcul de la hauteur h¢
5—3-34+16 12 12410  6+/10
ho — 5(C; ABD) — — 161 _J12]_ _
VIZH02+ (=32 V0o 10 5

Equation cartésienne du plan ABC

3 3
Le plan ABC a pour vecteurs directeurs AB=2[4] et AC=| -4
1 -3
Son équation cartésienne est donnée par le déterminant
r—2 3 3
O=|y—4 4 4 |=-122+244+3y—-12-122472-122+T72+4x
z—6 1 =3

—849y—36=—-8x+ 12y — 2424 112
En divisant cette derniére équation par —4, on obtient 2x —3y+62—28 = 0.

Calcul de la hauteur hp
2-(—-1)—3-74+6-5—28 —21 21
o = (D ABC) = |2 (71 i =42
V22 + (=3)? + 62 Va9 T

Géométrie : problémes métriques dans l'espace Corrigé 4.8



