6.8 Manifestement, la premiére sphére admet pour centre C;(0;0;0) et pour rayon
T = 9.
Déterminons le centre et le rayon de la seconde sphére > :
2?2 —dx+yP—12y+22+62+45=0
(r—2)2 -4+ (y—6)2—=36+(2+3)?-9+45=0
(=22 +(y—6)>+(2+3)*=4
La seconde sphére est ainsi centrée en Cy(2;6; —3) et a pour rayon ro = 2.
2
Attendu que §(Cy;Cy) = ||m|| = 6 = VA9 =T=9—-2=1] — 1y,
-3
on conclut que la sphére ¥, est tangente intérieurement a la sphére ;.
Calcul du point T = ¥; N X,
La droite passant par les points C; et Cy admet pour équation paramétrique
r= 2\
(CiCy):q y= 6XA, NER.
z=-3X\
Calculons les intersections de cette droite C;Cy avec la sphére ¥; :
(2A)2+ (6X)*+ (=3)N)? =81
4N +36A2+9X2—-81=0
4902 —81 =10
(TA+9)(TA=9)=0
ro 2oy -k
1) A= —2 délivre les coordonnées ¢ y = 6-(—2) = -2
2= =3.(-3 = 2
Vu que (=8 —2)? + (=2 —6)2 + (£ 4 3)? = 1824 2206 4 20 _ 956 +£ 4,
le point (—% : —% : 2—77) n’appartient pas a la sphere 22
r= 2.0= %
2) A= % fournit les coordonnées ¢ y = 6 % = %
= 3.b- -1
Comme(18 2)2+ (2 —6)2+(— 27+3)2:—+%+— 4, on a obtenu
le point T(178 ¥ 2?) recherché.
Plan tangent commun aux sphéres >, et
Le plan tangent recherché n’est autre que le plan tangent a la sphére ¥,
au point T :
Bo+Py—-2Fz2=81 |[-]
20+6y—32—-63=0
Remarque : le plan tangent s’obtient aussi directement en soustrayant
les équations des deux spheres.
Géométrie : la spheére Corrigé 6.8



