2.13 1) Montrons par récurrence que la suite (u,)nen €st minorée par 3.
Initialisation : L’inégalité u; = 5 > 3 est triviale.
Hérédité : Supposons que u,, > 3 pour un certain n € N.
Il s’agit de prouver que u, 1 = 3, c’est-a-dire que u, 1 — 3 > 0.
un+1—3:%(un+%) —3:%+2‘zn —3
w2 —06u,+9  (u, —3)?
2u, 2u,

>0
En effet (u, —3)? > 0 et u, > 3 implique 2u,, > 6 > 0.

2) Pour prouver que la suite (u,)nen est décroissante, il faut montrer que
Upt1 < Uy, c'est-a-dire u, 1 — u, < 0, pour tout n € N.
1 9 U, 9 9 Up,
Ul = U =5 (“M—) B R YR L A PR Y
9—u:  (3+u,)(3—uy,)

= = <0
2 U, 2 U, =

En effet, 'inégalité u,, > 3 implique :
(a) 3+u, =620

(b) —u, < —3, d’ou suit 3 —u, <0
(¢) 2u, 26 >0

Analyse : suites réelles Corrigé 2.13



