2.2 1) up =2

Up =224+ 1+4+u=4+14+2=7
u3=3-24+24+u=64+24+7=15
ug=4-24+3+u3=8+3+15=26
us =5-2+4+uy, =10+ 4+ 26 =40

2) Uppr=Mm+1)-24+n+u,=u,+3n+2

3) La relation de récurrence donne les égalités suivantes :

Uy =

Ug = Uy +3]_
Uz = Uy + 3-2
uy =uz +3-3
Us = Uy +34

2
+ 2
+ 2
+ 2
+ 2

Up = Up—1 +3-(n—1) + 2

L’addition de toutes ces équations donne :

UL+ U+ U3+ Ug+ U+ ... F U, = UL T+ U2+ U3+ Us+ ...+ Up_1

On en déduit :

u,=3-14+2+3+4...4n—-1)+n-2

(n—1)n

—3.
2

+2n

()

n(3n+1)

4) Démontrons la formule u,, =

Initialisation : pour n = 1, 'identité u; = 2 =

Hérédité : Supposons que u,, =

3 1

_nBn+1)+6n+4 3n°+Tn+4

3n—3+4

+3-(14+2434+4+.. . +n—-1)+n-2

3n+1 _ n(Bn+1)

par récurrence.

1(3-1+1)

n(3n+1)

2

(n+1)(3n+4)

(n+1)(3(n+1)+1)

2

2

est établie.

pour un certain n € N.

Analyse : suites réelles

Corrigé 2.2



